Zadatak 21.

Rje%enje.

U skupu cijelih brojevarijes jednadzbe:

1) X% —y?=105;

2) 2x2 + bxy — 12y? = 28;
3 x+y=xy;

4 Xy —2x—dy+4=0.
1) Morabiti

(X—y)(x+y)=1-3-5-7.

UmnoZak dvaju brojevas lijeve strane jednak je umno3ku nekih dvaju brojeva
s desne strane, pri ¢emu je prvi faktor manji od drugog. Sada trebamo rijesiti
sustav jednadzbi

X—y=a 7a al 1 3 5 7
X+y=bhb b|1105 35 21 15
RjeSenje sustava je (zbrajanjem i oduzimanjem jednadzhi):
‘o a+b _b-a
2 YT

Uvr&tavanjem dobivamo x = 53, y =52; x =19, y=16; x =13, y = 8;
x=11,y=4,
2) Faktorizirajmo obje strane jednadzbi:

2x% 4 5xy — 12y° = 28
2x%2 — 3xy + 8xy — 12y? = 28
X(2x — 3y) + 4y(2x — 3y) = 28
(2x—=3y)(x+4y)=1-2-2-7
Sada trebamo rijesiti sustav jednadzbi

2Xx— 3y =3, al 1 2 4 7 14 28
X+4y—b za b|28 14 7 4 2 1
RjeSenje sustava je
a -3 2 a
_|b 4] 4a+3p _|1b}  —a+2b
"2 1 YTl 1
14 14

Uvr&tavanjem vrijednosti za a i b dobivamo cjelobrojna rjeSenja samo za
a=1,b=28.Tadjex=8,y=>5.
3) Zapi%emo jednadzbu u obliku

X4y =Xy
XYy—-Xx—-y+1=1
x-1y-1)=1
te odatle dobijemo jedina dva cjelobrojnarjeenja, (0,0), (2,2).



4) ZapiSemo jednadZbu u obliku
X4y —2X—4dy+4=0
- 2X+1—-14+y?—4y+4=0
(x—1)2+(y-2?2=1
Slijeve strane je zbroj nenegativnih cijelih brojeva. Zato mora biti
(x—1%=1, (y-2?=0,

ili

x-12=0, (y-2°=1
Iz prvog sustava dobivamo y = 2 i x — 1 = +1, dakle, dvarjeSenja, (2,2) i
(0,2).
|z drugog sustavadobivamo x =1 i y— 2 = +1, dakle, dvarjesenja, (1,3) i
(1,1).

Iz (x— 1)%2 4 (y — 2)% = 1 dobijemo uredene parove cijelih brojeva koji su
riesenja zadanejednadzbe: (1,1), (2,2), (1,3), (0,2).



