
1 RJEŠENJA

Zadatak 7. Odredi sve kompleksne brojeve z za koje vrijedi z = z3 .

Rješenje. z = z3 , z ∈ C ;

a − bi = (a + bi)3

a − bi = a3 + 3a2bi − 3ab2 − b3i

(a3 − 3ab2 − a) + (3a2b − b3 + b)i = 0

a3 − 3ab2 − a = 0 3a2b − b3 + b = 0
a(a2 − 3b2 − 1) = 0 b(3a2 − b2 + 1) = 0
a = 0 ili a2 − 3b2 = 1 i b = 0 ili 3a2 − b2 = −1

1◦ a = 0, b = 0 =⇒ z = 0

2◦ a = 0, 3a2 − b2 = −1 =⇒ −b2 = −1 =⇒ b2 = 1 =⇒ b = ±1 =⇒ z = ±i

3◦ a2 − 3b2 = 1, b = 0 =⇒ a2 = 1 =⇒ a = ±1 =⇒ z = ±1

4◦
a2 − 3b2 = 1

3a2 − b2 = −1

}
presjek dvije hiperbole

b2 = 3a2 + 1

a2 − 3(3a2 + 1) = 1

a2 − 9a2 − 3 = 1

− 8a2 = 4

a2 = −1
2

=⇒ a �∈ R =⇒ ove hiperbole se ne sijeku.
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