
1 DETALJNA RJEŠENJA ZADATAKA IZ UDŽBENIKA MATEMATIKA 4 ZA 4. RAZRED GIMNAZIJE

Zadatak 9. Dokaži da je za svaki prirodni broj n ispunjena jednakost:
1) k! + k · k! + (k + 1) · (k + 1)! + . . . + n · n!

= (n + 1)! ;
2) (n + 1) · (n + 2) · . . . · (n + n) = 2n · 1 · 3·

. . . · (2n − 1) ;
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(
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+ . . . +
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.

Rješenje. 2) Dokaz provodimo matematičkom indukcijom.
Baza.
Za n = 1 dobije se (1 + 1) = 21 · (2 · 1 − 1) , tj. 2 = 2 . Tvrdnja vrijedi za
n = 1 ;
Pretpostavka.
Pretpostavimo da vrijedi (n+1) · (n+2) · . . .· (n+n) = 2n ·1 ·3 · . . .· (2n−1) ;
Korak.
Dokažimo tvrdnju za n + 1 raspisujući izraz s lijeve strane i koristeći pretpos-
tavku.

[(n + 1) + 1] · [(n + 1) + 2] · . . . · [(n + 1) + n] · [(n + 1) + (n + 1)]
= (n + 2) · (n + 3) · . . . · (n + n + 2)

= (n + 1) · (n + 2) · (n + 3) · . . . · (n + n) · (n + n + 1)(n + n + 2)
n + 1

= 2n · 1 · 3 · . . . · (2n − 1) · 4n2 + 6n + 2
n + 1

= 2n · 1 · 3 · . . . · (2n − 1) · 2(n + 1)(2n + 1)
n + 1

= 2n+1 · 1 · 3 · . . . · (2n − 1) · (2n + 1).

3) Dokaz provodimo matematičkom indukcijom.
Baza.

Za n = 1 dobije se
(

1
1

)
= 1 · 21−1 , tj. 1 = 1 . Tvrdnja vrijedi za n = 1 ;

Pretpostavka.

Pretpostavimo da vrijedi
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)
+ . . . + n
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)
= n · 2n−1 ;

Korak.
Dokažimo tvrdnju za n + 1 raspisujući izraz s lijeve strane i koristeći pretpos-
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