Zadatak 26.

RjeSenje.

Zaprirodne brojeve n dokazi:
1) 13 | 3n. g+l + 2n+3;
2) 19 | 52n+1 . on+2 + 3n+2 . 22I’H-1;
3) 23| 2%l 3.7y 5l 6",
4) 23 | 52n+1 + on+1 + 25n+4;
5) 25| 3% 4 7n(7" — 211y,
6) 41|5.72M2 4 280,
7) 47|71 L 40. 20,
8) 133|112 4 1221,
Tvrdnje se dokazuju indukcijom.
1) Baza.
13]3.524+ 24 = 91;
Pretpostavka.
Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi
13| 3". 51 4 2n+3 dokazimojuzan+ 1.
Korak.
3+l gnt2 + ont+4 15(3n g+l + 2n+3) —13. 2n+3;

Oba pribrojnika su djeljiva s 13, drugi ocito a prvi po pretpostavci indukcije.
Timeje tvrdnja dokazana.

2) Baza.

19| 5% .28 +33.2% = 1216;

Pretpostavka.

Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi
19 | 521 o2 4 32 220+1 gokgzimojuzan+ 1.

Korak.

523 M3y g3 223 _ 5520l oNH2) Ly 1p(30H2. o2ty
— 50(52n+1 A 2n+2 + 3n+2 . 22n+1) o 38(3n+2 A 22n+l);

Oba pribrojnika su djeljiva s 19, drugi ocito a prvi po pretpostavci indukcije.

Time je tvrdnja dokazana.

3) Baza.

23|25-3.7452.6=32—21+ 150 = 161;

Pretpostavka.

Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi

23| 24+l 3. 7" 1 5n*1. 6" dokazimojuzan+ 1.

Korak.

24n+5 g g+l + 5+2 . . gntl _ 1. 040+ _ 7.3, 7" +30- 5+l gn
=16(2*"t—3. 7"+ 5M1.6") +9.3. 7"+ 14. 5™ 1. 6N,

4) Baza.
23| 5% 4 22 4 255 = 125 4 4 + 9765625 = 9765754 = 23 - 424598;
Pretpostavka.



Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi
23| 521 4 ontl 4 o5N+4 dokazimojuzan+ 1.
Korak.

52n+3 + 2n+2 + 25n+5 —25. 52n+1 + 2. 2n+1 + 25. 25n+4

_ 25(52n+l + 2n+l + 25n+4) —23. 2n+1.
Oba pribrojnika su djeljiva s 23, drugi ocito a prvi po pretpostavci indukcije.
Time je tvrdnjadokazana.
5)



25 | 36n + 7n(7n _ 2n+1) :
Baza.
2530 4 7(7—-22) =729 + 21 = 750 = 25 - 30;
Pretpostavka.
Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi
25| 360 4 7n(7" — 201y — 360 4 720 _ 7o+l dokazimojuza n+ 1.
Korak.
36n+6 + 7n+1 (7n+1 _ 2n+2) _ 36n+6 + 72n+2 _ 7n+12n+2

=729.351 1 49. 72" _ 14. 772"+1
Oba pribrojnika su djeljiva s 23, drugi ocito a prvi po pretpostavci indukcije.
Time je tvrdnja dokazana.
6) Baza.
41]5.7% 4+ 2% = 12005 + 8 = 12013 = 41 - 293;
Pretpostavka.
Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi
415 722 4 2%" dokaZimojuzan+ 1.
Korak.
5. 724 + 230+3 _ 49.5. 72n+2 +8. 23n
=49. (5. 722 1 %M _41.2%"
Oba pribrojnika su djeljiva s 41, drugi ocito a prvi po pretpostavci indukcije.
Time je tvrdnja dokazana.
7) Baza.
A7 | 734+ 40-2 =423 =47.9;
Pretpostavka.
Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi
47| 7°™1 4 40 2" dokazimojuzan+ 1.
Korak.
7203 4 40. 2" = 49. 721 4 2. 40. 2"
=49. (721 4 40.2") —47.40. 2"
Oba pribrojnika su djeljiva s 47, drugi ocito a prvi po pretpostavci indukcije.
Time je tvrdnja dokazana.
8) 133 | 112 4 122n+1
Baza.
133 113 + 123 = 1331 + 1728 = 3059 = 133 - 23;
Pretpostavka.
Pretpostavimo da je tvrdnja istinita za neki prirodan broj n, tj. da vrijedi
133 112 4 122"1 dokaZimojuzan+ 1.
Korak.
11n+3 + 122n+3 =11 11n+2 +144. 122n+1

=11 (11"2 4+ 122™1) 4 133. 1220+1

Oba pribrojnikasu djeljivasa 133, drugi ocito a prvi po pretpostavci indukcije.
Time je tvrdnja dokazana.





