
RJEŠENJA 1

Zadatak 39. Dokaži da za pozitivne brojeve x , y , z vrijedi nejednakost

x3 + y3 + z3 � 3xyz.

Rješenje. Nejednakost je poopćenje jednostavne nejednakosti x2 + y2 � 2xy na tri prib-
rojnika. Iz ove nejednakosti slijedi
(x2+y2)+(y2+z2)+(z2+x2)�2(xy+yz+zx)
te je

x2 + y2 + z2 − xy − xz − yz � 0.

Zato vrijedi
(x + y + z)(x2 + y2 + z2 − xy − xz − yz) � 0. Sre -divanjem dobivamo traženu
nejednakost.
Inače, ovo je specijalni slučaj nejednakosti izme -du aritmetičke i geometrijske
sredine n pozitivnih brojeva:

x1 + x2 + . . . + xn � n n√x1x2 · · · xn.
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