Zadatak 40.  Za pozitivne brojeve a i b definirgju se djedete sredine; harmonijska:

1 »geometrijska: G(a, b) = Vab,aritmeticka: A(a, b):ﬂ’
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kvadratna: K(a,b)= >

. DokaZi daje uvijek

min{a, b} < H(a,b) < G(a,b) < A(a,b)
< K(a, b) < max{a, b}.

Vrijedi i pooptenje ove tvrdnje za sredine n pozitivnih brojeva ay, . .., an.
Razmisdli kako utom slucaju glase ove sredine.

Rje3enje. Pretpostavimo daje a < b.
Provjerimo prvu nejednakost:
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Nejednakost je valjana.
Sada provjerimo dali vrijedi G(a,b) < A(a,b),tj. A(a,b) > G(a,b):

‘”b > Vab <= (va- Vb2 >0,
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Za dokaz nejednakosti H(a,b) < G(a,b) uzmemodajea = —, b= - te
imamo:
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A(a,b) < K(a,b):

2ab < a® 4+ b? = 2 — %+ b%+2ab< 2(a%+ b
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Zbog (a+ b)? < 2(a2 + b?) nejednakost jeistinita.
I nakraju dokazimo K(a, b) < max{a, b}:
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&ojeistina zbog pretpostavkedaje a < b.




Za n pozitivnih brojeva ay, . . ., an ovesredine glase:
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