
RJEŠENJA 1

Zadatak 50. Prikaži u trigonometrijskom obliku sljedeće brojeve:

1) z = 1 − sin α + i cos α, (0 < α < π
2 );

2) z = cos α − i sin α, (π < α < 3π
2 );

3) z =
1 + cos α + i sin α
1 + cos α − i sin α

, (0 < α < π
2 ).

Rješenje. 1)

|z| =
√

(1 − sin α)2 + cos2 α =
√

1 − 2 sin α + 1 =
√

2(1 − sin α).

Da odredimo ϕ izračunajmo

tg ϕ =
cos α

1 − sin α
=

cos α/2 + sin α/2
cos α/2 − sin α/2

=
1 + tg α/2
1 − tg α/2

= tg
(π

4
+

α
2

)
te je ϕ = π

4 + α
2 .

Trigonometrijski prikaz je

z =
√

2 (1 − sin α)[cos
(π

4
+

α
2

)
+ i sin

(π
4

+
α
2

)
].

2) z je modula 1.

z = cos α − i sin α = cos(−α) + i sin(−α) = cos(2π − α) + i sin(2π − α).

3) Računanjem algebarskoga prikaza broja z dobivamo:

z =
1 + cos α + i sin α
1 + cos α − i sin α

· 1 + cos α + i sin α
1 + cos α + i sin α

=
1 + cos2 α − sin2 α + 2 cos α + 2i sin α + 2 cos α sin α

1 + cos2 α + 2 cos α + sin2 α

=
2 cos2 α + 2 cos α + 2i sin α + 2 cos α sin α

2 + 2 cos α

=
cos α(2 + 2 cos α) + i sin α(2 + 2 cos α)

2 + 2 cos α
= cos α + i sin α.
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