
4 DETALJNA RJEŠENJA ZADATAKA IZ UDŽBENIKA MATEMATIKA 4 ZA 4. RAZRED GIMNAZIJE

Zadatak 26. Dokaži da se hiperbole xy = a2 i x2 − y2 = b2 sijeku pod pravim kutom.

Zadatak 27. Dokaži da je diralište tangente na hiperboli y=
a
x

polovište segmenta te tangente

izme -du koordinatnih osi.

Zadatak 28. Dokaži da je površina trokuta što ga čini tangenta na hiperbolu xy = a2 i
koordinatne osi stalna i iznosi 2a2 . Dokaži da je diralište središte kružnice
opisane trokutu.

Zadatak 29. Na parabole y = x2 + 5
2 i y = −x2 + 2x položene su zajedničke tangente.

Dokaži da su dirališta vrhovi paralelograma i izračunaj površinu tog paralelo-
grama.

Zadatak 30. Dokaži da jednadžbe

1) cos x = π
2 − x ; 2) x + sin x = −π

imaju točno jedan korijen.

Rješenje. 1) f (x) = cos x + x − π
2

. f ′(x) = − sin x + 1 =⇒ sinx = 1 =⇒ x =
π
2

.

Jedan je korijen jednadžbe očit, x = π
2 . Kako bismo dokazali da drugih korije-

na jednadžba nema, dovoljno se uvjeriti kako je funkcija f (x) = cos x + x + π
2

rastuća na R . f ′(x) = (cos x − π
2

+ x)′ = − sin x︸ ︷︷ ︸
�1

+1 � 0 za sve x ∈ R .

2) x = −π jedan je korijen jednadžbe. Funkcija f (x) = x + π + sin x ima
prvu derivaciju f ′(x) = 1+ cos x veću od nule za sve x ∈ R te je f monotono
rastuća funkcija. Zbog toga jednadžba nema drugih korijena.
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