Zadatak 63.  Tri brojacine geometrijski niz. Ako drugi uvetamo za 8, niz postaje aritmetic-
ki, aako zatim posljednji uveCamo za 64, niz $to se dobije opet je geometrijski.
Odredi te brojeve.

RjeSenje. Uvjeti zadatka su:
a5 = aya3
2(ap+8)=a1+ a3
(a2 + 8)% = ay(ag + 64);
Stavimo ”J."‘Z = ajq, ag = a;0? posljednjedvijejednadzbe mozemo zapisati
naovaj nacin:
2(a1q+ 8) = a1 +
(a10+ 8)% = ay(ayq” + 64);

Uvrstimoli ap + 8 = ata iz prve u drugu jednadzbu dobijemo:

2

2\ 2
(M%) =ay(aq0°+64) / -4

a2(1+ 207 + q) = day (a1 0% + 64)
a1(1+ 29% + q*) = 4a1q? + 256
ay + 23907 — 40 + agq* = 256
a(1— 20° + o) = 256
a;(1—q%)% = 256

256
= — 1'
a1 (1_q2)2a Q7é )
Uvrsteno u prvu jednadZbu daje:
( 2560 ) __2%6 25607
(1-q?)2 C(1-02)?2 (1-¢?)?

512q+ 16(1 — q?)? = 256 + 256¢% / : 16
320+ 1— 207 + * = 16 + 1607
q* — 18¢% + 32q— 15 = O;

Nultocka dijeli slobodni €lan polinoma, pa su mogucnosti za nju +1, +3,
+5, £15:

q* — 18¢° +32q— 15=0
q* - ¢? — 17¢° + 179+ 15 — 15 =0

(a-1)(a® — o® + 29° — 29 — 159 + 15
(a-1)*(q*+29-15
(@-1%q-3)(@+5

Zbog q # 1 rjeSenjasu q; = 3, g = —5.



Dakle, imamo dvasluCaja:
(i) =3

a=4-3=12
az=12-3 = 36;

RjeSenje zadatka su brojevi 4, 12, 36 il

(i) G2=-5
ag = 256
(1—25)2
—_ 4 —_
a = 3 . <_ =
20
ag= - (-5





