
2 RJEŠENJA

Zadatak 2. Ako je an =
1 − n
n + 2

, dokaži da je limes niza (an) jednak −1 . Za koje je n

ispunjeno |an + 1| < 0.001 ?

Rješenje. lim
n→∞

1 − n
n + 2

= lim
n→∞

1
n
− 1

1 +
2
n

=
0 − 1
1 + 0

= −1 ;

Dokažimo to. Treba pokazati:

(∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n ∈ N) n > n0 =⇒
∣∣∣∣1−n
n+2

+1

∣∣∣∣ < ε∣∣∣∣1−n+n+2
n+2

∣∣∣∣=
∣∣∣∣ 3
n+2

∣∣∣∣= 3
n+2

< ε =⇒ n+2
3

>
1
ε

=⇒ n+2 >
3
ε

=⇒ n >
3
ε
−2.

Dakle,

(∀ε > 0)(∃n0 =
[3

ε
− 2
]
∈ N)(∀n ∈ N) n >

[3
ε
− 2
]

=⇒
∣∣∣∣1 − n
n + 2

+ 1

∣∣∣∣ < ε.

Na -dimo sada traženi n za koji vrijedi |an + 1| < 0.001 :∣∣∣∣1 − n
n + 2

+ 1

∣∣∣∣ < 1
1000

,∣∣∣∣1 − n + n + 2
n + 2

∣∣∣∣ < 1
1000

,∣∣∣∣ 3
n + 2

∣∣∣∣ < 1
1000

,

3
n + 2

<
1

1000
,

n + 2
3

> 1000,

n + 2 > 3000,

=⇒ n > 2998.
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