Zadatak 15.  Niz (an), an = o je monoton i omeden. Dokazi to! Odredi prirodni broj

notakavdaje|a:j11|<szawen>n0,akoje1)8:0.1; 2) € =0.01;
3) e =0.001.
Rigenje. ag—= A+t 1 _, 1.
n+1 n+1 n+1 n+1
alzl,azlzg,a3:§,a4:f,... = niz je monotono rastuci s
2 3 4 5
najmanjim ¢lanom a; = % Provjerimo. Niz €e biti monotono rastuci ako je
an+1—an >0 zasvaki n€ N:
an+1—an>0<:>1—ﬁlz—<1—ﬁll>>0<:> %1—?12>0
= 3;>0

(n+1)(n+2)
&ojeidtinitatvrdnjapaje niz monotono rastuci. Pogledajmo dali postoji limes

niza: 1
lim (1— —) =1;
n—o0 n+1

Daklenizjeomeden: Yne N, a, € [0,1) .
1) Nadimo sadatakav ng daje |ah — 1] < 0.1 zasve n > ngp:

lan — 1] < 0.1 <—

1—i—21 <01l << i<O.1
n+1 n+1

<~ n+1>10 <= n>9;
np =9;
2) Nadimo sadatakav ng daje |an — 1| < 0.01 zasve n > ngp:

lan — 1| < 0.01 <~

1—L—21 <00l — i<0.01
n+1 n—+1

<= n+1>100 < n> 99,
ng = 99;
3) Nadimo sadatakav ng daje |ah — 1| < 0.001 zasve n > ng:

lan — 1| < 0.001 <=

1—i—21 < 0.001 «— L<0.001
n+1 n+1

<= n+1>1000 <= n > 999;
ng = 999.





